CALCULO DIFERENCIAL E INTEGRAL I
PRIMERA EVALUACION PARCIAL E1100
98-0

6 — 5

T — 2

(2) 1<|8 +1| <0

(3) Un pedazo de cable de 10 m se corta en 2 pedazos de longitudes = & 10 — z. El primero se dobla en forma

circular y el segundo en forma de cuadrado. Exprese la suma de las dreas del circulo y del cuadrado como
una funcion de x.

< 7.
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(4) Hallar el dominio, graficar y determinar el rango de las funciones:
(a)

—x? siz <0
flz)=<1 si0<z<1
22+1 sil<ua.

2z

f(if):m-
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Respuestas
6 — 5
1
(1) T —2
v
Sixz—2>0,es decir si x > 2, la desigualdad dada equivale a

6br—5<T(r—2)=6r—-5<T7r—14=
= 54+14<Tx—6x=>9<z=212¢€(9+x),

< 7.

ya que x > 9 implica que x > 2, una parte del conjunto solucién es (9, +00).
Siz—2<0= x <2, ladesigualdad dada equivale a

6r—5>T(r—-2)=6x—5>Tr—14= —-5+14 > Tr — 6z =
=9>zr=1x¢€(—-0,9)
y la otra parte del conjunto solucién sera entonces
(_007 2) m (_007 9) = (_007 2)

pues 2 < 9.
El conjunto solucién sera entonces

CS = (-0,2) J(9, +00) = R —[2,9].

o (o}

Podemos, por ejemplo, comprobar que x = 0 y que x = 1 satisfacen la desigualdad

-5 5 6—5 1
S R s <7
x = 9 no satisface la desigualdad, ya que
54 —5 49
——=—=T7£T.
9-2 7 %

(2) 1< |8z+1]<0.

\{
La desigualdad de la izquierda 1 < |8x + 1| equivale a

1<8r+1o0bien 8 +1< —1;

a su vez éstas equivalen a
0 < 8z o bien 8x < —2;

y éstas equivalen a
1
ngobienzg—z

Por lo que su conjunto solucién es
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(4)

Asi mismo, la desigualdad de la derecha |8z + 1| < 9 equivale a
-9<8r+1<9;

y a su vez estas desigualdades, a
10

—10 < 8z < 8 (restandoles 1) y dividiendo entre 8: — <

5
——.1].
{EE{ 4,]

Y el conjunto solucién de 1 < |8z + 1| <9 serd por ultimo

s {(=-Un-m} ] [5-2Juns

como se infiere de la grafica siguiente

<z <

es decir,

1
Ahora podemos comprobar, por ejemplo, que T 0 y 1 si satisfacen las desigualdades

1 <[8x+ 1] <9, ya que respectivamente:
1<|-1041]<9,1<|-241|<9,1<|1|<9y1<|841|<0O.

. A :
Pero, en cambio, ni —2, ni —gn 2 las satisfacen ya que

1<|—1641]29,1Z[-1+1]<9,1<|16+1]|Z09.
0

Un pedazo de cable de 10 m se corta en 2 pedazos de longitudes x & 10 — x. El primero se dobla en forma
circular y el segundo en forma de cuadrado. Exprese la suma de las dreas del circulo y del cuadrado como
una funcion de x.

Vv La longitud de la circunferencia es x = 27r, donde r es su radio = r = o
T
por lo que el area del circulo es

2 2
9 x x

A:’]T’f’ :WH:E

10 —

El perimetro del cuadrado es 10 — x = 4/, donde | = ? esla longitud de su lado

y, entonces, el area del cuadrado es
(10 — x)?
16 '
Finalmente la suma de las areas del circulo y del cuadrado sera
2 (10—z)* 42”4+ 7(10 — x)?
e T 167 ‘

A=1=

Hallar el dominio, graficar y determinar el rango de las funciones:
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-z siz <0
flz)=<1 si0<az<1

22+1 sil<oua.
Vv Dy = R. Y su grafica:

) -1 ;
. —1
______________ —4
Ry = (—o0, 0JU{1}UI2, +00).
OJ
(b) )
T
flz) = m,
Vv Tenemos que:
T+ 2x siz >0 3z six>0
|z |+ 2z = =
—r+4+2x siz <0 z siz<O.

Luego, | 2| + 2z = 0 tnicamente siz =0y Dy = R —{0}.

También
2x . 2
3z stz >0 3 siz>0
@) = -
2
il siz <0 2 siz<O.
T

Cuya grafica sera:
f(=)

Wl

2
con lo cual, Ry = { 5,2 }



