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|32 — 4]
1 —2.
1) ——=
(2) Sea
Tr+5 six <=5
flx)=< V25—22 si —5<z<5h
5—x six > b.

Obtenga el rango, las raices y esboce la grafica de f. Diga si es par, impar o ni una cosa ni la otra.

(3) Exprese el drea de un tridangulo equildtero como funcién de la longitud = de uno de sus lados.

canek.azc.uam.mx: 1/ 3/ 2006.



PRIMERA EVALUACION PARCIAL E1200

Respuestas
|3z — 4]
1) ——— < -2
1) ——=
v

Consideramos los siguientes casos:
(a) Six—5>0=x>5=x€ (5,+00)
la desigualdad queda, después de multiplicarla por x — 5,

|32 —4] < —2(x —5) = |3z — 4| < —2z + 10;
misma que equivale al sistema
2r — 10 < 3z — 4 < —2x + 10.
(i) La desigualdad 2z — 10 < 3z — 4 equivale a
—10+4 < 3z —2x,y éstaa — 6 < z, es decir, x € (—6,4+00).
(ii) La desigualdad 3z — 4 < —2x + 10 equivale a

, 14 ) 14
3:E+217<10+4,yestaa5:£<14,:E<g,esdecn",:ce —oo,g )

Luego entonces, el conjunto solucién de la desigualdad |3z — 4| < —2x + 10 es

(—6,+00)[) (—oo,%) = (—6,%) — (—6,2.8)

|3z — 4|

< —2 para x > 5 es vacio.
rT—29

pero, como x > 5, el conjunto solucion de

(b) Siz—5<0=2<b=1x¢€ (—-00,b5)
|3z — 4]

la desigualdad < —2 nos queda, después de multiplicarla por x — 5, como

|3z —4| > —2(z—5) = [3xr —4| > -2+ 10 =
= 3x —4 > —2x 4 10 o bien 3x — 4 < —(—2x + 10), es decir, 3z — 4 < 2x — 10.
(i) La desigualdad 3z — 4 > —2x + 10 equivale a
3I—|—2$>10—|—4=>5I>14=>$>%=>$€ (%,—I—oo).
(ii) La desigualdad 3z — 4 < 2x — 10 equivale a
3r —2r < —-10+4 =2 < —6= 1€ (—o0, —6).

Por lo que el conjunto solucién de |3z — 4| > —2x 4 10 en este caso es

(—o0,—6)| J (%,%—oo) - R — {—6, %] .

|3z — 4|

x —

[+ L2}

El conjunto solucién total de < —2 serd, considerando que x < 5,
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que es igual a

CS = (—o0,—6) J (%,5)

_6 14 5
5
. . . . . : |3z — 4]
Para comprobar que ni —6 ni 5 ni tampoco 5, que ninguno, satisface la desigualdad 5 < —
l’ —
debemos sustituir xt = =6y x = 5 al hacerlo tendremos
118 — 4| | —22| 22
B 2:>—< 2:>—< 2= -2<-2
42 4 42 — 20
75 2 > —2 —22 —2 —2 < =2.
T 5<—:> oo <- Ty <2 < 2e2<
5 5 5

Las cuales son falsas, pues —2 £ —2.
|3z — 4]
r—5

Y ademads x # 5, pues x = 5 implica que  — 5 = 0, por lo cual no esta definida
(2) Sea
T+5 six < —5H

flx)=4 V25 —22 si —5<x<5h

5—x six > 5.

Obtenga el rango, las raices y esboce la grafica de f. Diga si es par, impar o ni una cosa ni la otra.

v Tenemos

(a) Para x < —5, la grafica de f es larectay = x + 5.

(b) Para z > 5, la grafica de f es larectay =5 — x.

(c¢) Para —5 < x <5, si hacemos f(z) =y, vemos que f(x) = /25 — 22,

nos queda y = v/25 — 22.
Elevando al cuadrado esta igualdad obtenemos
V=25—2" =24+ =25
que representa a la circunferencia con centro en el origen y radio 5.
Luego y = v/25 — 22 representa la semicircunferencia superior

y la gréfica de f(x) entonces nos queda de la forma siguiente
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f(=)

Notese que para x < —5b, la grafica es parte de la recta y = x 4+ 5, de pendiente 1 y ordenada al origen
5. Y que para x > 5 la grafica es parte de la recta y = —x + 5, de pendiente —1 y ordenada al origen
también 5.

Ahora observamos claramente que Ry = (—o0, 5], que las raices son x = £5 y que la funcién es par pues

su grafica es simétrica con respecto al eje de las y.
O

(3) Exprese el drea de un tridangulo equildtero como funcién de la longitud = de uno de sus lados.

Vv Usaremos el siguiente dibujo

mmememee M ememe=aa

x

3
Como la altura de uno de sus vértices es también mediana tenemos, por el teorema de Pitagoras, que

2 2 2
— 2 5)2:\/2_93_:\/745” v
h=yfx (2 T A

Y el area serd entonces

Es decir,



